T spé SEANCE DU MARDI 27 AVRIL 2021

Rappel : si question(s) sur cette séance, la visio est fixée au mercredi 28 avril de 11h00 a 12h00.
Le lien d’acces sera sur le site (pensez a vous connecter pour le voir).

I. Exercices a chercher

105 p386, 13 p373, 107 p386, 127 p388

ELEMENTS DE CORRECTION

- 105 p386
¥=x> e x’—x>0 @ x(x—1)=0,etsur [0;1] ona x>0 et x—1<0 d’ou x(x—1)=0.

Donc:Vxe [0;1], x=>x2.
x o X

2 2
1+x° 1+x

En divisant par 1+ X, qui est un nombre strictement positif sur [0;1] :

1

Par conséquent : f
0

1 2
2dx>f al -dx je 12T .
0 1+x

- 13 p386
xeR"
aVrie [0;x], I1<e

donc : jldtSje’dt
0 0

ie [th<[e']; ie x—0<e"—¢e" ie x<e*—1.
Conclusion : Vx € R, 1+x<e®
Remarque : cette inégalité a déja été vu a la séance précédente, elle se déduit par exemple de la convexité

de la fonction exp.
b. En fixant x unréel de R": V€ [0;x], 1+r<e’ (question précédente)

donc : f(l+t)dt<fetdt
0 0
7 ) x° X
ie lt+—] <[e']y ie x+?<ex—e0 ie 1+x+?<ex :
0

- 107 p386
Si 1<x<2 : 1°<x?<?2* (fonction carré croissante sur [1;2])ie 1<x’<4
dou: 2<1+x°<5 .

1 1 1
La fonction inverse étant strictement décroissante sur [2:5] : 59 1+ 2>§ )
X
2 2 2 2 2 2 2
1 1 1 1 1 1 2 1 1 2 1
Dou: | =dx= dx=> dx ie |[=x| > dx=|— -2 dx=>=——
J1‘2 Jl‘l"'x {5 ¢ l2 ]1 J1‘l+x2 [5 ]1 “272 !1+x2 5 5
2
1 1 1
e —= dx=—
“2 '[1+x2 = 5°
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- 127 p388
a.Onpose u(x)=x" et v'(x)=e" ; u'(x)=2x et v(x)=e".

1 1 1
D’aprés I'IPP : fxzexde[xzex]é—Ierxdx =..= e—2fxexdx-
0 0

1

Pour calculer fxexdx,onpose fx)=x et g'(x)=¢" ; f'(x)=1 et g(x)=

0

X

D’aprés I'IPP : fxe dx=[xe" fe dx=e—[e"], =...= 1.

D’ou : fxzexdxze—2 .
0

b. Sur cette question, je ne détaille pas la rédaction des IPP.

T

Ixzsin(x)dx = [—xzcos(x)]g—f(—2xcos(x))dx

0

—n°X(— +2_fxcos (x)dx

n2+2f xcos(x)dx .

0

Or: fxcos(x)dx = [xsin( fsm

0

= 0—[—cos(x)]§ = —(—cos(m)+cos(0)) = —(1+1) = =2,

j'x sm dx T —4
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